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Exercice : 1 N

1
Ug = =<
Soit (u,) une suite numérique définie par : 2 u,
(Vn € N);upyg = ———
3 — 2u,
Calculer u; et u,.
Montrer que (Vn € N);0 < u,, <1
2uy, (u, — 1)
¥ Montrer que pour tout n de N : g — up = —————
3 —2u,
E¥ Montrer que la suite (u,) est décroissante.
En déduire que la suite (u,,) est convergente
u
on considere la suite (v,,) définie par : (Vn € N);v, = — ]
Up —

1
n Montrer que (v,) est une suite géométrique de raison g = 3 puis calculer vg

m Exprimer v,, en fonction de n

1
Déduire que : (Vn € N);u,, =

1+3"

ﬂ Calculer lim u,,
On pose (Vn € N*); S, =vg+vy + -+ -+ + U

— 1\"
H Montrer que : (Vn € N*); S, = 73 (1 4 (5) )
E¥ Calculer lim S,

Exercice : 2

Uy = 1
On considere la suite numérique (u, ) définie par : Suy,
vneN,un+1:3 15
U,

u Montrer que u,, > 0, pour tout n de N

m Montrer que la suite (u,) est décroissante.

Soit (v,,) une suite telle que : v, = —, pour tout n de N.
un

n Montrer que la suite (v,) est arithmétique dont- on précisera son premier terme et sa
raison.

BN Exprimer(v,) puis (u,) en fonction de n.

Déterminer la limite de (uy,).

Exercice : 3 N\
Dans chacun des cas suivants, déterminer la limite de la suite (u,) définie par
3n? +2n +4 1—n
L=2n—3n’+4 L =n?>—5 = |y, = —
u n n+4n | u,=n vnoo|lu p— u NIES
up=vVn+1—2n |u,=vV3n2+4—n Uy = /1 2n + 1
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Exercice : 4 N

On considére la suite numérique (u,,)

.
n24+1 n2+2 n?4+n

H Calculer u; et us.

n>1 définie par :

Un,

n? n?

_ <, < .
n24+n - " n2+41

En déduire la limite de la suite (uy,).

Y Montrer que Vn € N*,

On considere la suite numérique (v,),~, définie par :
. >

- +
vn+1l Vn+2
N Calculer vy et v,.

Vaon

n n
Montrer que Vn € N*, —— <, < )
m V2n " 1+n
En déduire la limite de la suite (v,,).
Exercice : 5 N
—1
Ug = —
On considere la suite numérique (u,) définie par : 3 Uy,
Vn € N, Up+1 =

3(1 = 2uy)
Montrer que u,, < 0, pour tout n de N
Up+1 1

<z
U, 3

Montrer que

En déduire que la suite (u,) est croissante puis qu’elle est convergente.

1
Montrer que Vn € N, |u,41] < g\un\

1 n+1
Montrer que Vn € N, |u,| < <§) .

En déduire la limite de la suite (u,,).

Exercice : 6 N
Soit la fonction f définie sur [0, 400 par : f(z) = S
2+ 1
B Montrer que : Yz € [0,400], f(z) < z.
E¥ Déterminer £ ([0, +o0]).
1
2} Soit (uy,) la suite numérique définie par : “0=73

Vn € N, upi1 = f(un)
Montrer que 0 < u,, < 1, pour tout n de N

E¥ Etudier la monotonie de la suite (uy,)
En déduire que (u,) est convergente.

Kl Déterminer la limite de la suite (u,,).
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Exercice : 7

Uy = 2
On considére la suite numérique un définie par : 2u, + 3
Vn e Nju,q =

n

7
Montrer que 2 < u,, < 3 pour tout n de N
1
B} Montrer que Vn € N : [u,4 — 3| < §\un — 3.

1 n
EY En déduire que Vn € N, : |u, — 3| < <§> :

Déterminer la limite de la suite (u,).
Uy — 3
Soit (vy,) la suite numérique telle que v, = — e pour tout n de N.
n

a Montrer que (v,,) est une suite géométrique.
EY Exprimer (v,) puis u, en fonction de n

o
UQ+1 U1+1 un—l—l

On pose :S,, =

5 1 —1 n+1
E} Montrer que S, =n + 1 a\3 , pour tout n de N.

BN Calculer lim S,.

n——+o00

Exercice : 8 '\

w():l

‘v’nEN,wn+1= \/]—+wn

Soit (wy,) la suite numérique définie par : {

Montrer que Vn € N, 1 < w,, < 2
Montrer que la suite (w,) est croissante .

En déduire que (w,) est convergente et déterminer sa limite

Exercice : 9

Soit (u,,) une suite numérique définie pour tout n dans N par :

Ug = 0
1+ 4u,,
Upi] = ———
T 2u,,
6(1 —uy,)
Vérifier que : 1 — u,, 1 = ————, pour tout n de N
“ q LR 201 — ) p
ﬂ Montrer par récurrence que : Vn € N, 1 —u, > 0.
2u, — 1
On pose, pour tout n € N : v, = w1
Up —

n Montrer que (v,) est une suite géométrique de raison 6 puis exprimer v, en fonction de
n.
5 n
6
5 n
6

puis en déduire la limite de la suite (u,,).

E¥ Montrer que pour tout n € N : u, =
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Exercice : 10 N

Uy = 2
Soit (u,,) une suite numérique définie pour tout n € N par : Sty
Un4+1 =
2u, + 3
Montrer que : u, > 1 pour tout n de N .
Uy — 1
On pose : v, = pour tout n de N .
Un,

n Montrer que (v,,) est une suite géométrique de raison H puis exprimer v,, en fonction de
n.

E¥ Montrer que : u, = ——— pour tout n € N, puis calculer la limite de la suite (u,) .

Exercice : 11 '\
V2 2 -2

Soit (U,,) la suite numérique définie par Uy = 2 et Uy, = 7?/171 + 5

pour tout n de N.

n Montrer que pour tout n de N, U/, > 1.
9 _

s

m Montrer que pour tout n de N, U, 1 — U, =

est décroissante et convergente.

(U, — 1) et déduire que la suite (U,)

On pose pour tout n de N, V,, =U,, — 1.
ﬂ Montrer que (V,,) est une suite géométrique et déterminer sa raison et son premiere terme.

B8 Ecrire U, en fonction de n puis déduire la limite de la suite (4,) .
Calculer la somme S =Uy +U; + Uy + <+ - - + Uspa1-

Exercice : 12 N

n + sin(n)

Y et =34 — Y
2n + cos(n) v +n—|—(—1)"
n—1 h ¥ n+1 Vn

<u, < et <v,—3< .
2n +1 2n — 1 n-+1 n—1

Soit (uy) et (v,) les suites définies par : u,, =

Montrer que : (Vn € N)

En déduire les limites de les suites (uy,) et (v,).

Exercice : 13 N

1 3
- On consideére la fonction f définie sur [ = [0; ZJ par : f(z) =2 + 2°
n Etudier la continuité de f sur I
EY Déterminer f(1).
1
Bl Soit (u,) la suite définie par : uy = R et up1 = f (u,) pour tout n de N.

1
n Montrer que 0 < u,, < 1 pour tout n de N.

B Etudier la monotonie de la suite (uy,).
en déduire que (u,) est convergente.

K Déterminer la limite de la suite (us,).
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