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Exercices 01  
 

1- Calculer les limites suivantes : 
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2- Soit f  la fonction numérique définie par : ( )
3
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Montrer que f  admet un prolongement par continuité au point 
0 1x = , puis donner ce prolongement  

 

3- Soit f  la fonction numérique continue sur  ,a b  telle que ( ) ( )f a f b=   
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Exercices 02   
 

  Soit f  la fonction définie par : ( ) ( )2arctan 1f x x x= + −  

1- Sans étudier les variations de f  montrer que pour tout réel x , on a : ( )0
2

f x


   

2- Montrer que pour tout réel x , on a : ( )( ) ( )( )21 tan 2 tanf x x f x− =  

3- En déduire que pour tout réel x  : ( )tan 2
2

x f x
 

= − 
 

 

4- Etablir que pour tout réel x , on a : ( ) ( )
1

arctan
4 2

f x x


= −  

5- Montrer que la fonction f  réalise une bijection de  sur un intervalle J  à déterminer. 

6- Déterminer ( )1f x−  x J   . 
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Exercices 03  
 

 

Partie A : 

  Soit f  la fonction définie sur +  par : ( )
( )arctanx x

f x


=  

1- Montrer que f  est strictement croissante sur +  

2- Vérifier que x +   on a : ( )
1

2
f x x  

3- Montrer que g  la restriction de f  sur l’intervalle  0,1  réalise une bijection de  0,1  sur un 

intervalle J  à déterminer, puis en déduire que  ( )  0,1 0,1f   
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L’homme propose et DIEU dispose     
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Partie B : 

Soit la suite numérique définie par : ( )n   
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1- a- Montrer que ( )n   
1

1
0

2
n nu u+   

b- Montrer que ( )n   0 1nu   

c- En déduire que la suite ( )n n
u


 est convergente  

2- Déduire que ( )n   
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, puis déterminer lim nu  

3- Considérons la suite numérique ( )nS définie par : ( )n   
0

n

n k

k

S u
=
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a- Vérifier que la suite ( )nS  est strictement croissante  

b- Montrer que ( )n   
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c- En déduire que la suite ( )nS  est convergente 
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Exercices 04  

  Soit ( )nU  et ( )nV  les deux suites définies pour tout 1n   par : 
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      Montrer que le deux suites ( )nU  et ( )nV  sont adjacentes  
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Exercices facultatif  

 

Soit la suite ( )n n
X


 définie par : 
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1- Montrer que ( )p   ( ) ( ) 2

1
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2- Calculer lim nX  
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