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Correction

( Exercice : 1

» La proposition P, : "L’équation 2° 4+ 3z — 10 = 0 admet une seule solution” est fausse, en
effet 2 et -5 deux solutions.

» La proposition P, : "(¥n € N),n? paire = n paire” est vraie, il suffit d’utiliser le raison-
nement par contraposé et montrer que (Vn € N),n impaire —- n? impaire
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JreRT)(VneN):z"<loux>1

(
P (El(a;b)€R2):ab7é00ua200ub=0
P:(32eR):92% 120 +4=0
Py o (Vo,y € Dy)x <y= f(x)> f(y)

Soit p un entier naturel. et soit n dans N tel que p < n.
On a

p+p(H)+(p+2)+...4n=(1+2+3+..4n)—(1+24+3+.p)+p
n(n+1) pp+1)

2 2
(n—p)(n+p+1)
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Une deuxiéme méthode ci d’utiliser le raisonnement par récurrence.

Par ’absurde montrons que v2 ¢ Q.
Supposons que v2 € Q, done il existe (a;b) dans Z x N* : V2 = % etanb=1.

2

a a
= a® = 2b° (1)

— a” est paire
= a est paire
= (JkeN):a=2K (2)

De (1) et (2) en obtient que b*> = 2K?, et de méme en trouve que b est aussi paire. Par suite
aNb>2. Ce quicontredit a a Ab=1.
Dot V2 ¢ Q.

( Exercice : 2

Dj={reRz+1>0}
={zreRjz > -1}
= [—1; 400
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On a pour tout x dans Dy on a Vo +1 > 0.
D’ou 0 est une valeur minimale de f sur [—1; +o0[.

La fonction V' :  — /z est croissante su R* et U : x — z + 1 est croissante sur [—1; 4o0].
Comme U ([—1;400[) = [0; 400 alors f =V o U est croissante sur [—1; ool.
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B voir la figure ci-dessus. Pour avoir la courbe (%) de g en translate la courbe (%}) avec le
vecteur U (4;0).

|

x —00 0 —+00
+00 +00
U(z)

0
x —00 0 —+00
+00 +00

foU(x)
1
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KBl Ona Dy =Ret V(R)=[-1;+o0] = D
Dou D = DfoV =R.

Soit x € D
foVi(z)=[f(V(x))
=f (x2 — Qx)
=Va2 -2z +1
=1/ (z— 1)2
= |z —1|
( Exercice : 3
Graphiquement on a D, = [—4; +0o0]
équation ou inéquation Solutions
g(x) < f(x) [—4;-3,2](J[-1;1,3]
f(z)=g(x) {-3,2,-1;1,3}
g(r) <4 [—4;-3,2](J[-2;1,3]

3
La valeur maximale de g sur {—4; 5] est g (—2,62) = 5,5 et g (0) = —4 la valeur minimale.

x —4 —2.62 0 +00

5:5 400
—4 —4

D’apres la figure on a : g ([-2;0]) = [—4;4] et f([0;1]) = [0;3].
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