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Exercices 01

Calculer les limites suivantes :
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Montrer que f admet un prolongement par continuité au point X, =1, puis donner ce prolongement

Soit f la fonction numérique définie par: f (x)=

Montrer I'égalité suivante : (VX € R) cos(arctan x) = -
1+X

Soit f la fonction numérique continue sur [0,2]
1 1

Montrer que 3ce]0:2[/ f (c):EJrﬁ

HExer'cices 02

TENTE

Vi
0)=2
9(0)=3
Etudier la continuité de g sur R*
Calculer lim g(x)

g la fonction définie sur R par :

a— vérifier que : (‘V’XGRJ’)(EI!aE}O,%D x =tan® ()

b—En déduire que : (VXE]R*) g(x)=§—2arctan(€/§)

Montrer que la fonction g réalise une bijection de R* sur un intervalle J & déterminer.
Déterminer g~ (x) vxeJ .

HExer'cices 03

Soit ne N’ on considére la foction numérique f, définie sur R par: f, (X)=x""+x"+3x—2

Etudier la monotonie de f,

Montrer que I' équation f, (X) =0 admet une solution unique ¢, dans R"
* 2
Montrer que (Vn eN ) @, < 3

a— Etudier le singe de f,.,(x)— f,(X)

b— Montrer que la suite ((pn) est croissante, puis en déduire qu'elle est convergente
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* 2— n
5- a-—Verifier que (n eN )gon =3—(prr‘1
T

b —En déduire que : (n GN*) =z

C—Calculer limg,

Exercices 04

1- Soit (U,) et (V,) les deux suites définies pour tout n>1 par :

U, =Z% et V, =un+1

k=1 n

Montrer que le deux suites (Un) et (Vn) sont adjacentes

+- Exercices facultatif +-

Soit h une fonction continue sur [0,1] a valeurs dans R, et telle que : f(0)= f (1)

. . . 1
1- Montrer que pour tout entier naturel n non nul, il existe c, e[o,l—ﬂ tel que :

h(cn):h(cn+1j

n
. 1 2 1 ., .
2- Montrer que si I'on remplace —par un réel )01 tel que = n'est pas un entier, le

résultat précédent n'est plus vrai. On pourra considérer la fonction g définie sur
[0,1] par:

(o)

L’homme propose et DIEU dispose
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