Fonctions logarithmiques

u Série d’exercices
Exercice : 1:

Simplifier les expressions suivantes :
» Inv/3+1n27—1n9

In8+1Inv/2—1Inl6
1 3 7

ln§+1n§ +1n§
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» In(v2+1)+In(v2-1)
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In?(2—+/3) —In*(2++/3)
In/e —31In(e?) 4 1In(2e) + In( ! )
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Exercice : 2 :

Déterminer le domaine de définition de f de les cas suivantes :
> f(x)=In(1—|x])
> f(x)=In(3x+1)+In(x+2)

> f(x)zln(x—t—Z)
> f(x)=In (2;_’__11>
> f(x)=ﬁ

> f(x)=In((Bx+1)(x+2))

Exercice : 3 :

Résoudre dans R les équations suivantes :
» xlnx=0
» In(x+3)+In(x+2)=In(x+1)
» Inx=3
» In(3x) =In(x+1)
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» In?(x)+1In(x’) =4

Exercice : 4 :

Résoudre dans R les inéquations suivantes :
» Inx>1
» In(x>—4)<0
» (Inx)>+3Inx—4<0
2
> ln(l—i——) > Inx
X

» In(x*> —16) > In(2x)
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Exercice : 5 :

l

Calculer les limites suivantes

. 3lnx+1
> limy oo ————

> lim.. 1o (=L
LX— —o0 x+1
Inx

S {111(1 VA - _}

2

) 1
> lim,_o+ (—5 +1nx>
X

1
> limy 4o [x—i—xln (1 + —)}
X

Inx—1

> lim E
X— X—E

> lim, o [x* +In(x?+1)]

In(x+1)
3

e —
Exercice : 6 :

Donner sa fonction dérivée de
> f(x)=In(1+x?)
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> g(x)=1In (i;i)
> A(x) = In(Inx)

~ o) =i (1%)

X

> v(x) =In(+v/1—2x)

Exercice : 7 :
Soit f la fonction définie sur |0; +oo[ par :

f(x) =x*> —x—Inx
Calculer les limites de f aux bornes de Dy.
Etudier les branches infinies de (Cy).
Montrer que :

Vx €]0; 4o : f'(x) =

l

(x—1)(2x+1)
x
Déduire les variation de f sur ]0;+oof .

Monter que : Vx € R% : f(x) > 0 et interpréter.

il Etudier la concavité de (Cy).

Etudier la position de (Cy) et la droite (A) : y = —x
" Tracer la courbe (Cy).
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Exercice : 8 :

Soit g la fonction définie par :
In(x)

g(x) = p;

Déterminer Dy le domaine de définition de la fonction g.
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Calculer les limites de g aux bornes de D,
Etudier les branches infinies de (Cy).
Déterminer g’ et donner le tableau de variations.

Tracer la courbe (Cy).
e — E——————
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Exercice : 9 :

Soit & la fonction définie par :
h(x) = x*> — 1 — (Inx)?

Déterminer Dj, le domaine de définition de A.
Calculer les limites de & aux bornes de Dy,
Etudier les branches infinies de (C},)

Donner le tableau de variations de A

Etudier I'intersection de (C},) et 1’axe d’abscisses
&l Tracer la courbe (Cy).
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