Les suites numériques

u Série d’exercices

On considere la suite (uy), définie par : Soit (uy), la suite telle que :
il — Il =3
up=2etuyy] = u’; (Vn eN) {uo ~ 8u,—8
! & Up+2
Onposevn:un_l vneN; Ul MontrerqueVneN 2 <u,<4.
Montrerque Vn € N 1 < u, <2. Etudier la monotonie de (u,),.
Montrer que (u,), est décrois- Pour tout n de N on pose
sante. up —4
) v, = ; Prouver que : (v,),
Montrer que (vy), est une suite ", — .
arithmétique. est une suite géométrique.
Déterminer u, en fonction de n Déterminer v, en fonction de n.
puis calculer Déduire que :
2022 4 x 3" 4 ot
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S Sa23 = Y, vi vREN =
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8 (n), une _suite ltelle | que Soit (uy), la suite telle que :

2 o =2 {10=1
3 Upyp = 2up —3  Pour tout n de Upy1 = U5+ iy
0 S LZ’ _3 Montrer que (Vn € N)u, > 1.

v N on pose v, = —— ; ,

-l u,+1° Montrer que (uy),, est croissante.
o Montrer que Vn €N —1<u, < Y Vérifier que (Vn € N)u, . >
‘3 3. 2uy,.

'g_ Etudier la monotonie de (u,), ) En déduire que

n
f_—c EJ Montrer que (v,), est géo- otz @ Ny =2/
@) métrique.  — e —

m Calculer u,, en fonction de n.
Déterminer : S, = Y7 _, v et
5,1 = [T;_o vk en fonction de

S e
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Soit (uy),(va)et (wy,) les suites numé-
riques définies par : (Vn € N)

u,=—1:u; == 1
1 ,Vn:un+1—§1/ln etw,
Un+2 = Up41 — Zun;

Montrer (v,) est une suite géomé-

trique.
Montrer que (w,) est une suite
arithmétique.
En déduire que (Vn € N)ju, =
2n—1
n -
——— ————
(n), une  suite telle  que

up=0
Upt1 =4n—uy,
Calculer up;uy;us et ug.

Montrer que (uz;)
tique.

, est arithmé-

Déterminer up, puisS us,r] en
fonction de n.

Pour tout n de N on pose v, =
un + 1 — 2n. Prouver que (v,), est
géométrique.

Déterminer v, et u, en fonction de
n.

—— — 2t

Soit (#,),cn 1a suite numérique définie
up =73

Vn

6 (up—2)
o= 2Wn" )
Up+1 2
Montrer que : (Vn € N),2 <
U, <4

B Montrer  que _(”n)neN est
strictement croissante.

) En déduire que
N),3 <u, <4

EN Montrer quezL 1 (VneN),0 <
4—un+1 S 3(4—1/!")

En déduire que :
4\"
N),0<4—u, < (5) :

—

(Vn €

L—f
| Exercice §

On considere la suite (u,), définie par :
uo=1etuy,+1 =2u,+1(Vn € N)
Pour tout n de N on pose v, = u,, — o
Montrer que (Vn € N)  u, > n.

Déduire que (u,) n’est pas majo-
rée.

Déterminer o pour que (vy), soit
géométrique.

On prend ot = —1 et on pose S, =
Yi_our déterminer v, et u, en
fonction de n puis S, en fonction
de n.

———

On considere la suite (u,), définie par :

e

: 8(up—1) 7 6

PATEY (Vi € N, iy = 1) _ _ T 46

(Vn e N),upiq 12 up=1etu, 1 = T
El Calculer u;. K} Montrer que (VneN) 0<

) Vérifier que : (Vn € Up < 6.
4 (u,—4) m Etudier la monotonie de
N) sty —4 = 1 et
) Un+1 1, + 5 € (un)n
[— e —— — ———
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u,—6
On pose v, = 1 7 pour tout en-
u

X n
tier

Montrer que (v,), est une

n
suite geométrique.

I Déterminer u, en fonction de
n.
Montrer que :
1
(VneN)  |upy1 —6] < 5 |un, — 6]

Montrer par récurrence que :

1 n
(VneN) |u,—6]<5x (§>
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