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La symétrie axiale 2AC
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Activité
Soit C(O;r) et C′(O′;r′) deux cercles sécants en A et B
M Montrer que la droite (OO′) est la médiatrice du seg-
ment [AB]
On dit que B est le symétrique de A par rapport à la droite
(OO′)

O′O

B

A(C)

(C’)

Le symétrique d’un pointII

Exemple
Soit (D) une droite, et M un point à l’exterieur de (D),
c’est à dire M /∈ (D)
Traçons le point M′ tel que la droite (D) est la média-
trice du segment [MM′]
M Le point M′ est appellé le symétrique du point M par
rapport à la droite (D)
M La droite (D) est appelé l’axe de symétrie

M

M′

(D)

c Cas particulier
Soit (D) une droite et M un point de (D)
On remarque que le symétrique du point M par rapport à la droite (D) est
le point M lui même
On dit que le symétrique d’un point appartenant à une droite, par rapport à
cette droite, est le point lui même

M

(D)

ä Définition

Dire que le symétrique d’un point M par rapport à une droite (D) est :
X Le point M′ tel que la droite (D) est la médiatrice du segment [MM′] si M /∈ (D)
X Le point M lui même si M ∈ (D)
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Section II Le symétrique d’une droite
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4!
J Si le point M′ est le symétrique d’un point M par rapport à une droite (D), alors le
point M est aussi le symétrique du point M′ par rapport à la droite (D)
On dit que les points M et M′ sont symétriques par rapport à la droite (D)
J Le symétrique de tout point d’une droite, par rapport à cette droite, est lui même

Application
Soit ABC un triangle ractangle en A, C′ est le symétrique de C par rapport au point A

1 Tracer une figure convenable

2 Montrer que C′ est le symétrique du point C par rapport à la droite (AB)

Solution

1 Traçons une figure

A

C′

C

B

2 On a C′ est le symétrique de C par rapport à A, donc A estt le milieu du segment [CC′] Ê

On a ABC est un triangle rectangle en A, donc (AB)⊥(AC), c’est à dire (AB)⊥(CC′) Ë

De Ê et Ë on déduit que (AB) est la médiatrice du segment [CC′]
D’ou C′ est le symétrique du point C par rapport à la droite (AB)

Le symétrique d’une droiteIIII
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Section II Le symétrique d’une droite
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EXEMPLES

K Cas À :
Soient (D) et (∆) deux droites parallèles
Construisons la droite (D′), la symétrique de la
droite (D) par rapport à la droite (∆)
Pour cela, on va choisir deux points (sans les
renommer) sur la droite (D), puis on va tracer
leurs symétriques par rapport à la droite (∆)
On remarque que : (D′) ‖ (∆)

(D)

(∆)

(D’)

K Cas Á :
Soient (D) et (∆) deux droites sécantes en un
point O
Construisons la droite (D′), la symétrique de la
droite (D) par rapport à la droite (∆)
On remarque que (D′) coupe aussi (∆) en O

(D)
(∆) (D’)

O

Propriété

Soient (D) et (∆) deux droites et (D′) le symétrique de (D) par rapport à (∆)
Ê Si (D) ‖ (∆) alors (D′) ‖ (D)
Ë Si (D) et (∆) sont sécantes en un point I, Alors (D′) et (D) sont sont aussi sécantes au même
point I

1 Conservation de l’alignement des points

Exemple
Soit (D) une droite et A, B et C trois
points alignés n’appartenats pas à (D)
Soient A′, B′ et C′ les symétriques respec-
tifs de A, B et C par rapport à la droite
(D)
On remarque que les points A′, B′ et C′

sont aussi alignés

(D)

A B C

A’

B’
C’
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Section III Le symétrique d’un segment
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Propriété

Si les points A′, B′ et C′ sont les symétriques respectifs des points alignés A, B et C par rapport
à une droite, alors les points A′, B′ et C′ sont aussi alignés
On dit que la symétrie axiale conserve l’alignement des points

2 Le symétrique d’une demi-droite

Exemple
Soit (D) une droite et [AB) une demi-
droite tel que A /∈ (D) et B /∈ (D)
Construisons la demi-droite [A′B′) le sy-
métrique de la demi-droite [AB) par rap-
port à la droite (D)
Pour cela, on va construire A′ et B′ les sy-
métriques respectifs de A et B par rapport
à (D)

(D)
A

B

A’

B’

Propriété

Le symétrique d’une demi-droite [AB) par rapport à une droite (D) est la demi-droite [A′B′) tel
que A′ et B′ sont les symétriques respectifs de A et B par rapport à la droite (D)

Le symétrique d’un segmentIIIIII

Exemple
Soit (D) une droite et [AB] un segment tel que
A /∈ (D) et B /∈ (D)
Construisons le segment [A′B′] le symétrique
du segment [AB] par rapport à la droite (D)
Pour cela, on va construire A′ et B′ les symé-
triques respectifs de A et B par rapport à (D)
On remarque que AB = A′B′

(D)

A
B

A’

B’

Propriété

Le symétrique d’un segment par rapport à une droite (D) est un segment de même longueur
On dit que la symétrie axiale conserve la distance
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Section III Le symétrique d’un segment
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Application
Soit ABC un triangle isocèle en A et (D) une droite
A′, B′ et C′ sont les symétriques respectifs des points A, B et C par rapport à la droite (D)

1 Faire une figure

2 Montrer que A′B′C′ est un triangle isocèle

Solution

1 Construisons une figure

||

||(D)

A

B

C

A’

B’

C’

2 On a A′, B′ et C′ sont les symétriques respectifs des points A, B et C par rapport à la droite
(D)
Et on sait que la symétrie axiale conserve la distance

Donc

{
AB = A′B′

AC = A′C′

Or AB = AC (car ABC est un triangle isocèle en A)
Donc A′B′ = A′C′

D’ou le triangle A′B′C′ est isocèle en A′
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Section IV Le symétrique d’un angle
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Le symétrique d’un angleIVIV

Exemple
Soit (D) une droite et ÂOB un angle
Construisons l’angle Â′O′B′ le symétrique de l’angle ÂOB par rapport à la droite (D)
Pour cela, on va construire A′, O′ et B′ les symétriques respectifs de A, O et B par rapport à
la droite (D)

On remarque que Â′O′B′ = ÂOB

(D)
O

B

A

O’

B’

A’

Propriété

Le symétrique d’un angle par rapport à une droite est un angle de même mesure
Autrement dit, si A′, O′ et O′ sont les symétriques respectifs des points A, O et B par rapport à
la droite (D), alors Â′O′B′ = ÂOB
On dit que la symétrie axiale conserve les mesures des angles
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Section V Le symétrique d’un cercle
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Le symétrique d’un cercleVV

Exemple
Soit (D) une droite et (C) un cercle de centre O et de rayon r, et A un point de cercle (C)
Construisons le cercle (C′) le symétrique du cercle (C) par rapport à la droite (D)
Pour cela, on va construire O′ et A′ les symétriques respectifs de O et A par rapport à la
droite (D)
Le cercle (C′) est le cercle de centre O′ et qui passe par le point A′

(D)

O

A

O’

A’

(C)

(C’)

On a AO = A′O′ car la symétrie axiale conserve les distances
Donc ; les deux cercles (C) et (C′) ont le même rayon r

Propriété

Le symétrique d’un cercle (C), de centre O et de rayon r, par rapport à une droite (D) est un
cercle (C′) de même rayon r et dont le centre O′ est le symétrique du point O par rapport à la
droite (D)

Cours 2023-2024

Yas
sin

e E
lam

ri

Today better than yesterday, tomorrow better than today

https://steinmath.com

https://steinmath.com

	 La symétrie axiale 
	Le symétrique d'un point 
	Le symétrique d'une droite
	Conservation de l'alignement des points
	Le symétrique d'une demi-droite

	Le symétrique d'un segment
	Le symétrique d'un angle
	Le symétrique d'un cercle




